n=1igin

73 — 4.7+ 9 = 324 = 182 ve ¢oziim var.

Simdi n = 2 i¢in ¢6zum olmadigint gosterelim.
m2>=1ve n=m+ 1olsun.

72MA3 4,7 = x2 —9 = (x —3)(x + 3)
7MHL(7M*2 —4) = (x — 3)(x + 3)

Simdi (x — 3), 7'ye boliniiyorsa x — 3 = 7n diyebiliriz. Bu durumda x = 7n + 3 olur.
vex + 3 =7n+ 6olur.Buradan ya x + 3 7'ye bolunir yada x —3 7'ye bolunir.
Her ikisi birlikte 7'ye bolinmez.

Diyelimx — 3 7'ye boluniyorsa
x—3= k7™ ise x = k7™ +3
7M+2 — 4 = k(x + 3)
7Mt2 — 4 = (k7™ + 6) olur.
Mod 7 gore bu denklemi incelersek
0—4=0+6k Mod7
k=4 Mod7
k=4+7t
7Mt2 — 4 = k(K7™ + 6)
72 — 4 =4+ 7t)((4+ 7t) 7™ + 6)
7M*2 — 4 = (16 + 56t + 49t%)7™*1 + 24 + 42t ve
7M+2 = (16 + 56t + 49t2)7™*! + 28 + 42t olur. Her iki tarafi 7' ye bolersek
7M1 = (16 + 56t + 49t%)7™ + 4 + 6t olur.
(=9 — 56t — 49t2)7™ = 4 + 6t ve
4+ 6t

7m = —

9 + 56t + 49t2
Celiski .Halbukim = 1igin 7™ =7 dur.

olur.  hertamsayt t icin 0 < |7™| < 2 olur.

Simdi de diyelim x + 3, 7'ye boliniyorsa
x+3= k7™ ise x = k7M™t -3
7Mt2 — 4 = k(x — 3)
7m*2 — 4 = (k7™ — 6) olur.
Mod 7 gore bu denklemi incelersek
0—4=0—-6k Mod7
k =3 Mod 7 bulunur.
k=347t olur.
7m+2 — 4 = k(k7m+1 _ 6)
72 — 4 =3+ 7t)((3+70)7™ —6)
7M2 — 4 = (9 + 42t + 49t2)7™+1 — 18 — 42t ve
7M%2 = (9 4 42t + 49t2)7™+1 — 14 — 42t ve her iki taraf1 7' ye bélersek
7ML = (9 + 42t + 49t%)7™ — 2 — 6t olur.
(=2 — 42t — 49t%)7™ = -2 — 6t ve
m 2+ 6t
(2 + 42t + 49t2?)
Celiski.Halbukim > 1igin 7™ > 7 dur.

olur. her tamsay: t icin 0 < |7™| < 2 olur.

Oyleyse n > 2 icin ¢oziim yoktur.
Tek ¢cozimn = 1 iken vardur.



