GEOMANIA OLIMPIYAT DENEMESI — 2 (COZUMLER)

1) x=t-1 degisken dgistirmesi yapalim.2.f (t)+ f (%ﬂj =3 -4 olur. g(t) =%)’ dersek

g1 :%3 = g(t) olur. O halde denklemdeyerine 243 koyarsak

2.f(2t+3j+f(t)+:3(2[+3j—4olur.
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3} terimini yok etmek icin ilk denklem-2 ile carpilirsa

fonksiyonel denklemlerinderi (Zt *
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f(3)= —1—93 olarak bulunur.
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Cozim 2:x>0 icin f(x) = X' monoton artan bir fonksiyonduintegral hesabindan
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3) Cauchy — Schwartzigsizliginden

(9.sina - 8.cosr .cof+ 12.cas .9)°
s(92+(—8)2+122)(sin"a+ coda .coB+ cog .s%ﬁ) yazilir.

sifa+cosa .co§f+ coxr .siB= shw+ cﬁs( . G+ Sd?)= %+ Tos ve
(92+122)+ (-8f =18+ &= 17 oldugundan(9.sina - 8.cosr .cof+ 12.cas .sdijzs z

dir. Boylece-17< 9.sin — 8.coe .cg8+ 12.cas .gx  olup ifadenin maksimum deri
17 dir.

4) 0<x<2,0<y<2, 0<z<4 deerlerinden olgan (X, y, 2 noktalari analitik uzayda taban
boyutlari 2x2, yiksek#i 4 olan bir kare prizma belirtir. Bu kare priznianek uzay! olgturur.

7> = X + y° ifadesinin de bir koni denklemi olgunu biliyoruz. z> > X* + y* esitsizligini

sgilayan (X, y, 2 noktalari; yaricapi 2, yukseii4 olan ¢ceyrek koninin icinde kalir. Dolayisiyla

1(1
- | Em24
23 ¥+ y olma olasilgl = ceyrek koninin hacm|: 4\ 3 i
- kare prizmam hacmi 2.2.4 1;

olarak hesaplanir.

5) p =19 asal sayis! igin Fermat teoremini yazarsék= 0 veyal(mod19) olur. Buna gore

x* =0,1 veya—-1(mod19 yazilir. y=0,+1+2+ 3+ 4+ 6 7 & 9(mod1 olduzundan
y*=0,1,4,5,6,7,9,11,16 (modlolur. Simdi x° - y* farkinin mod 1< daki kalanlarini incelersek
x*-y*=0,1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12,16,17,18¢18) oldusunu goririiz. O halde’® — y*
farkinin mod1€ da hi¢bir zaman 13, 14, 15’e denk olamayatiastyleyebiliriz.

203= 190+ 13= 13(modildugundanx® - y* = 203(mod19. Yani x° — y* = 203

denkleminin tamsayilar kimesinde ¢6zumu yoktur.



6) ~ABC lcgenindeAD] yiksekligi ayni zamanda agiortay olaggadan [IBAD = [1 CAD= 30"
dir. AAFE lcgenindeAD] aciortay ve[JFDE =90° —DTA bazintisi sglandgindanD noktasi

bir dis merkezdir. Yania AFE tg¢genindefD] ve [ED] dis aclortaylardirD noktasindam AFE
'nin kenarlarina (veya onlarin uzantilarina) indmi dikmelerin ayaklarG, H, K olsun.D

merkezli ds teget cemberi cizersefDH | =|DG| =| DK]| esit uzunluklari yarigaplardir.
~KFD [LGFD ve sHED O.GED oldugundan (neden3FG| =|FK|, |GE|=|EH| dir. Ayrica

gormesi kolay olafAH| = | AK| :§,| AR esitli gini de aklimizda tutalim.

Cevre AFG =| Aff+| Fi| AB=| AR (| FE| G+ A

= (|AF|+|FK)) (| EH| | AB) =| AK+| AH=2.| AB

olup Cevrd AFB :g| AE dir.




