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1. Tim z,y tamsayilar igin;

f@)fy) + flz+y) = flzy+1)

esitligini saglayan biitiin f : Z — Z fonksiyonlarini belirleyiniz.

2. Bir ABC {iggeninin sirasiyla [BC], [C' A], [AB] kenarlar iizerinde |BD| =
|BF|, |CD| = |CE| olacak sekilde D, E, F noktalar1 almiyor. DEF ii¢geninin
gevrel gemberi w olsun. D nin FF dogrusuna izdiigimii P olsun. w gemberi
tizerinde K ve @ noktalar1 ZPKD = 90° ve DQ || EF olacak sekilde aliniyor. w
gemberine D de teget olan dogru K@ dogrusunu 7' noktasinda kesiyorsa AEF'
ve DKT figgenlerinin gevrel ¢gemberlerinin birbirine teget oldugunu gosteriniz.

3. Bir § C Z™ kiimesi igin;

(i.) S kiimesinde aralarinda asal olan iki say1 bulunur.
(ii.) « ve y farkli olmasi gerekmeyen iki say1 olsun. z,y e S=z+y € S

kogullar1 saglamyor. F = Z1\S olmak iizere agagidaki onermeyi ispatlayiniz.
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——— Swnav suresi 4,5 saattir. Her soru 7 puan dederindedir. ————
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4. 23 + ky? ve y3 + kx? birer tamkiip olacak sekilde (x,y) pozitif tamsay
ikilisi bulunuyorsa, (z,y) ikilisine iyi ikili diyelim. Iyi ikili bulunmasini miimkiin
kilan en kiigiik k pozitif tamsayisini belirleyiniz.

5. 2n 4+ 1 oyuncu arasinda bir satrang turnuvasi diizenleniyor. Her oyuncu
diger tiim oyuncularla tam olarak bir kez beraberlik olmaksizin kargilasiyor.
Her oyuncunun turnuva baglamadan o6nce bir siralamasi vardir ve hi¢bir oyuncu
ayni siralamada degildir. Bu turnuvada tam olarak k magta alt siralamada olan
oyuncu kendisinden 1iist sirada olan bir oyuncuyu yenmigtir. Kazandigi mag
sayis1 n — V/2k den az ve n + v/2k den ¢ok olmayan bir oyuncu bulundugunu
gosteriniz.

6. ABC iiggeni i¢ginde /BAC = /CPB olacak sekilde bir P noktas1 alalim.
[BC] nin orta noktast M olsun. [M P] iizerinde bir @ noktas: alalim. @ nok-
tasindan BP, ve C'P dogrularina ¢izilen paraleller CA ve AB yi sirasiyla E ve
F noktalarinda kesiyor. AFEF iiggeninin ¢evrel cemberine E ve F' den ¢izilen
tegetler R de kesigiyorsa /BAC + /EPF = /BRC oldugunu gosteriniz.

——— Swnav siiresi 4,5 saattir. Her soru 7 puan degerindedir. ———



