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Bu calisma hazirlanirken Japonya Matsuyama Universitesinde ¢alisan Yuya Dan
in ¢aligmalarindan faydalanilmistir. Kendisiyle yaptigim yazigsmalarin bayagi
faydasini gordiigiimii bu vesileyle tekrar belirtmek isterim.Gordiigiliniiz
eksiklikleri ya da olumlu olumsuz diisiincelerinizi emreorhan44@gmail.com
adresinden ulastirabilirsiniz.

Bu ¢alisma da ¢arpimsal terslerinin toplami 1 olan tam sayilarla ilgilenecegiz.Bir diger
ifadeyle 1 sayisini birim kesirlerin toplami seklinde yazacagiz.Bu islem i¢in genel bir
methodu sizlerle paylasacagim.Bu method Diyafont Denklemlerde isimize
yarayacak.Artik baslayalim.

2,3 ve 6 sayilarini ele alalim.Bu sayilarin ¢arpimsal terslerini alip toplarsak,

+=+==1 olur.

N| =
Wl
=

Ayni durumu 3,4,4,8 ve 24 sayilar i¢in yazarsak,
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Bu sekilde herhangi bir pozitif rasyonel sayiy1 birim Kesirlerin toplami seklinde
yazabiliriz.Yukaridaki ifadelerde yazdigimiz birim kesirleri rastgele bulmadik bunun bir
methodu var.Aslinda bu yaziy1 yazmanin asil amaci da bunu sizlerle paylagsmak.

Simdi bununla ilgili bir teorem verip drneklerimizi genisletelim.

Theorem. For any positive integer n,
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where the summation about Sy, runs through aoll possible o = (a1, an,...,0n)

n N? such that "
Zjo:j = n.
j=1

Teoremi anlamak i¢in ¢ok fazla Ingilizce gerekmiyor®
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Orneklerimize baslayabiliriz artik.
Ornek 1:

n=2 durumu ile baslayalim.Ger¢i ¢oziim asikar ama formiiliin uygulanmasi bakimindan
inceleyelim.

qa, +2a, =20lur.

Burada a, =2,a, =0 (1.durum)ve a, =0, a, = 1(2.durum)
1.duruma gore,

21.12.01.2° =2

2.duruma gore,

01.1%11.2' =1 qur.Buradan,% +% =1

Ornek 2:
n=3 i¢in inceleyelim.

a, +2a, + 3a, = 3olur.
Burada a, =3,a,=0,a, =0 (1.durum),q, =1, a, =1,a, = 0(2.durum)
a, =0,a, =0,a, =1(3.durum)
1.duruma gore,
31.1°.01.2°.01.3° =6
2.duruma gore,
11.1411.2%.01.3° =2
3.duruma gore,
11

1
01.1°.01.2°11.3' =3 olurBuradan = +=+>=1
olur.buradan 2+3+6



Ornek 3:
n=4 i¢in inceleyelim.

q, +2a, + 3a, + 40, =4olur.

Burada aq, =4,a0,=0,a,=0,a,=0 (1.durum),q, =2, a,=1,a,=0,a, =0 (2.durum)
q,=1,a,=0,a0,=1,a, =0 (3.durum),q, =0,0, =2,a, =0,a, =0 (4.durum)
a,=0,a,=0,0,=0,a, =1 (5.durum)

1.duruma gore,

41,1%,01.2°.01.3°.0!.4° =24

2.duruma gore,

21.1211.21.01.3°.01.4° =4

3.duruma gore,

11.11.01.2°11.31.01.4° =3

4.duruma gore,

01.1°.21.220!.3%.0!.4° =8

5.duruma gore,

1 1 1 1 1
1.1°.01.2°.01.3%11.4' =4 olurB 4444+ —=—=1
0 0 0!.3 olur uradan3+4+4+8+24

Ornek 4:

n=5 i¢in inceleme okuyucu birakilmistir©©O©O©



Ornek 5:

n=6 i¢in inceleyelim.

vy —|~20£2 —|~3-le3 —|~4CE4 —|~5Cl£5 +6CE5 — 6,

a1 On Gz 4 05 Op payda

6 0 0 0 0 0 6=720
4 1 0 0 0 0 4.2=48
3 0 1 0 0 0 3.3=18
2 2 0 0 0 0 2.20.22=186
2 0 0 1 0 0 2.4=28
1 1 1 0 0 0 2.3=6
1 0 0 0 1 0 5

0 3 0 0 0 0 3.22=48
0 1 0 1 0 0 2-4=8
0 0 2 0 0 0 2.32=18
0 0 0 0 0 1 6

1+1+1+1+1+1+1+1+1+1+1 1
720 48 18 16 8 6 5 48 8 18 6

Burada paylastigimiz yontem 1 + L + L ot L + L 1
X, X, X X X

n-1 n

(Xys X5y X3, 000 X, 1, X,, € Z) diaphont denklemlerinin ¢oziimiine bir fikir
olusturabilir.Fikir olusturmasindan 6te ¢oziimii bulmak i¢in kullanilan bir
yontemlerden biridir.Calismay1 daha ileri tasimak isteyen arkadaslar olursa arkaya
yararlanilabilecek kaynaklarin listesini ekliyorum.Faydali olmasi dilegiyle herkese
1yi ¢caligmalar dilerim.
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