XVIII. ULUSAL ANTALYA
MATEMATIK OLIMPIYATI
IKINCI ASAMA SINAV SORULARI
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1. p bir asal say1 ve n > 2 bir tamsay1 olmak {izere, n sayisi (p — 1)’i ve p sayws1 da (n® — 1)
boliiyor. p sayisinin, n cinsinden ifadesini bulunuz.

2. Asagidaki egitsizlikleri saglayan porzitif z,y ve z sayilarinin hepsini bulunuz:

49 —yyz >3 AYy— Ve >3; 4z —ayy >3

3. Bir ABC iiggeninde |AC| >|AB| ve ABC ii¢geninin i¢ teget gemberinin merkezi I, i¢ teget
cemberin [AB], [BC|] ve [CA] kenarlarina degme noktalar sirasiyla, F, D, E olsun. P ve M
noktalar1 sirasiyla, [AB] ve [BC] kenarlarinin orta noktalar: ve [AL], A agisinin aglortayi olsun.
a) [DE] n [AL] = {X;i} ve [MP] N [AL] = {X,} ise, X; ve X, noktalarmm cakistigini,
dolayisiyla, [DE] N [PM] € [AL] oldugunu gosteriniz.

b) [DE] N [PM] = {X} ise, [BX] L [AL] oldugunu kanitlayiniz.

C

4. f:R — R fonksiyonu, her z < y reel sayilar i¢in f(z) < f(y) esitsizligini saglarsa, kesin
artan; f(x) > f(y) esitsizligini saglarsa, kesin azalan fonksiyon olarak adlandirilir. Her z,y € R
icin

f(@) = f(y) = flz —y)g(y)
fonksiyonel denkleminin kesin artan veya kesin azalan f ¢oziimiiniin varligin1 garanti eden tiim
g : R — R fonksiyonlarini bulunuz.

5. Koordinat diizleminde iki dortgen verilsin: A; As A3 Ay ve B1 By B3 By. .
A; ve B; noktalarlmn koordmatlarl 81ra31y1a (a;,a;) (1 = 1,2,3,4) ve (bj,b;) (i = 1,2,3,4)

olsun. Eger Z a; # Z b;, veya Z a; # Z b; ise, o halde diizlem iizerinde 6yle bir C' noktasi
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vardir ki, Z |CA,;| = Z |C'B;| esitligi saglanir; kantlayimiz.

i=1 =1

NOT : i) Size asil ¢oziimlerin olacagi 5 kagit ve karalamalar1 yapacagimz 5 kagit verilmigtir.
Karalamalar sizde kalacaktir. Liitfen, asil ¢oziimii yapacaginiz kagitlarin iizerine adinizi, soy-
adinizi ve siifinizi yaziniz.

ii) Asil ¢oziimlerinizi anlagihr ve agiklayici bir bigimde yaziniz. Bir kagitta, 1’den fazla ¢ziim
yapmayiniz. Ek kagit isteyebilirsiniz.

iii) Simav siiresi 3.5 saattir.
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