2012 UMO 2.asama P6 : Sirasiyla [AE] ve [AF] dogru pargalari iistiinde yer alan B ve D
noktalar1 i¢in ABF ve ADE fi¢genlerinin A kdselerine ait dis teget ¢cemberleri aynidir. Bu
¢emberin merkezi | , [BFJN[DE] = {C} ve IAB, IBC, ICD, IDA, IAE, IEC, ICF, IFA
ticgenlerinin ¢evrel gemberlerinin merkezleri sirasiyla, P, Pa, P3, P4, Q1, Q2, Q3, Q4 olsun.

a. P1, Py, P3, Pyve Qq, Q2, Qs, Q4 noktalarinin ¢gemberdes oldugunu gdsteriniz.

b. Bu ¢emberlerin merkezleri sirasiyla O; ve O, olmak tizere , O; , O, , | noktalarinin
dogrudas oldugunu gosteriniz.

Coziim ( E.Erdogan) :

a. Coziimiin daha anlasilir olmasi i¢in bahsi gecen iicgenlerin ¢evrel gember merkezlerinin
bulunusunu ayrica irdeleyelim.

ABC bir liggen ve | , A kdsesine ait dis teget ¢cemberin merkezi olmak tizere; ABI iliggeninin
cevrel gember merkezi IC iizerinde ve benzer sekilde, ACI ve BCI ii¢cgenlerinin de sirastyla
IB ve IA iizerinde olacaktir. Bunu asagidaki ornek sekilde agilar arasindaki iliskileri
inceleyerek gorebiliriz.

Bu agiklama yardimiyla IAB ile ICD tiggenlerinin merkezleri olan P; ve P3 IF iizerinde, IBC
ile IDA tiggenlerinin merkezleri olan P ve P4, IE lizerinde olacaktir.

Benzer sekilde IAE ile ICF tiggenlerinin merkezleri olan Q; ve Qs, ID iizerinde, IEC ile IFA
iicgenlerinin merkezleri olan Q; ve Qq, IB lizerinde olacaktir.

Ayrica agiortayin agisal 6zelliklerinden,
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Buraya kadar bulunanlar ile
aPAl ~aPCl | aP,Al ~aPCI , aQAI ~2Q,Cl , 2Q,Al ~2aQ,ClI

benzerliklerinin varligin1 gorebiliyoruz. Simdi bu benzerliklerin getirdigi oranlar1 yazalim.

PAlI ~aRCl , aR,Al ~aPCl = = = = |IR|IP|=]|IR.[IR| ...... 1
A 1 A 2 A 4 A 3 |CI| |IP2| |IP3| | 3|| 1| | 2|| 4| ( )
QAIl ~2Q,Cl , 2Q,Al ~2Q,Cl = = = = 1Q,|.[1Q,|=[1Q,[.|1Q,] ...... 2
ald ald, A, al; |C|| ||Q2| ||Q3| | 3|| 1| | 2|| 4| ()

(1) ve (2) ‘de bulunan esitlikler bizden istenenin dogrulugunu gostermektedir.




b. P, P3, Q2, Q3 noktalari [IC] ‘nin , Py, Py, Q1, Q4 noktalari [IA] ‘nin orta dikme dogrusu
tizerinde bulunurlar. Orta dikmelerin [IC] ve [IA] y1 kestigi noktalar1 sirasiyla H; ve H; ile
gosterelim.

alQ,Q; ~alQQ, ....(3) ve alR,P, ~aIPP, .....(4) benzerliklerini inceleyecegiz.

(3) benzerligi i¢in liggenlerin ¢evrel cember yarigaplari sirastyla r; ve r, olsun. Buna gore;

AH, R
AH, R,

“Bir tlggende yiiksekligin izogonal eslenigi olan dogru, iiggenin c¢evrel merkezinden
gecmektedir’’. Asagida verilen sekilde AH ile AO izogonal esleniktir yani; /BAH = ZCAO




Buna gore alQ,Q, ve alPR,P, iin ¢cevrel merkezleri bu tiggenlerin yiiksekligi olan AH; in

izogonal eslenigi olan AH; lizerinde bulunurlar.

Benzer sekilde 2a1QQ, ve alRP, iin ¢evrel merkezleri de bu ti¢ggenlerin yiikseklikleri olan

AH; nin izogonal eslenigi olan AH; iizerindedir.

1Q2Q3 , IP2P3, 1Q1Q4 , IP1P4 liggenlerinin ¢evrel cember merkezleri sirasiyla K,L,M,N olsun
MO, L PP, , NO, L BP, oldugundan AH,//MO,//INO, olur.

LO, L PP, : KO, L R,P, oldugundan AH;//KO,//LOy olur.
Buradan AKO;M ile ALO;N nin birer paralelkenar oldugunu goériiyoruz.

IK[=r . JIL=R,, [IM]=r, ,IN|=R,

(5) ve (6) y1 da goz oniine alarak O; , O, | noktalarinin dogrusal oldugunu gorebiliriz.



