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Soru 10
n den kiigiik ve n ile aralarinda asal olan tam olarak 20 tane pozitif tek tam
say1 bulunmasini saglayan ka¢ n pozitif tam sayis1 vardir?

Céziim (B.DEMIR)
Asal garpanlari p;,p,,- -+ p, olanbir n = pt - p,2 - p n sayisindan
kiiciik ve n ile aralarinda asal olan pozitif tam say1 adedi

¢(n) = (171Tl - plrl _1) ) (p2r2 - p2r2 _1) T (pnr” - pnrn _1)
formiilii (Euler Totient fonksiyonu) ile bulunur.

Durum 1:

Varsayalim n gift bir pozitif tam say1 olsun. O halde bir asal ¢arpan1 2 dir.
Bu durumda

pn) = @ =27 (5,2 = 57 (0, T
=217 (0,2 =) (0, =,

olur. Ayrica n ¢ift oldugundan, n den kiiciik ve n ile aralarinda asal olan
sayilarin tamam tek tam sayidir. O halde

¢(n) =20

=217 (g = 27 (7 — 0T =20

=217 (g2 = p,2 ) (p, " —p, ") =225
olur. Bu esitliklerden n = 2-5%2 =50, n =22 .11 = 44 ve
n=2-3-11 =66 olur.

Durum 2:

Varsayalim n tek bir pozitif tam say1 olsun. Euler formiiliiniin nasil elde
edildigi arastirilirsa, n tek pozitik tam sayisi igin, n den kiigiik ve n ile
aralarinda asal pozitif tek tamsay1 adedinin

(" =7 (2 = p,2 ) (p, —p, )

m(n) =
891( ) 9
formiilii ile elde edilecegi kanitlanabilir.
Bu durumda
i -1 T -1 , =1
o =) (" =) (2 — 2" T)

olmalidir. Yani
2:20 = (" = ) (0 — 127 (0, — 8,0
25=p1 7 (g —1) 9,2 (py — 1) p, "1 (p, — 1)

olur. Bu esitliktende n =41, n =5-11 =55 ve n = 3-5° = 75 olur.

Boylece 6 farkli n degeri bulunur.



