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Şıkların hepsinin paydasında  var. Bu nedenle uzunlukları  ile, alanları  ile genişletelim.
 ve  için soruyu çözüyoruz.
 kenarortay,  açıortay,  yükseklik olsun.
[image: ]
 olduğu için 
 
 olsun. Yükseklikten dolayı  olacağı için
 olur.
 dik üçgeninde  olacağı için

 olduğu için doğru yanıt  şıkkıdır.
 üçgeninde  açısı geniş açı olacağı için yukarıdaki şekil kısmen yanlıştır. Ama bu yanlışlık yapılan işlemleri etkilememektedir.
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Çemberde kuvvetten .
[image: ]
 olduğu için .
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 olduğu için  dir. 
 merkezli homotetiden dolayı,  üçgeni ile  üçgeninin benzerlik oranı  dir.
[image: ]
Yani, .
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 nin orta dikmesi  den ve  dan,  nin orta dikmesi de  den ve  dan geçer. 
Bu durumda,  nin orta dikmesi  açısının dış açıortayı, benzer şekilde AC nin orta dikmesi de  açısının dış açıortayıdır. Bu durumda  noktası,  üçgeninin  ye karşı dış teğet çemberinin merkezidir. Bu durumda  doğrusaldır. 
[image: ]

 dersek,  olacaktır.  olduğu için  çemberseldir. Bu durumda kuvvetten  olur.
 üçgeninde dış açıortay teoreminden
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Üçgenin dışarısında  olacak şekilde  noktası alalım.  olacaktır. Bu durumda,  üçgeni eşkenar olur.  üçgeninin kenarları , ,  dir. Bu durumda bize sorulan  üçgeninin alanıdır. 
[image: ]
Benzer şekilde,  olacak şekilde üçgenin dışında  noktası,
 olacak şekilde üçgenin dışında  noktası alalım.
 diyelim.
 dir.
 dir.
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 üçgeninin iç merkezi  olsun.
 olduğu için  noktası,  yayı üzerindedir.
 olduğu için  noktası, AE yayı üzerindedir.
 olduğu için  noktası,  yayı üzerindedir.

[image: ]

Bu üç yayın bir tek kesişim noktası var. O da . Demek ki, . Bu durumda  açıortay olduğu için ,  açıortay olduğu için . 
 açıortay olduğu için, .  ikizkenar dik üçgeninde,  dir.
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 çemberi  yi  de kessin.  olacaktır.  ve .
 olduğu için .
[image: ]

 olur. .
 ikizkenar üçgeninde  kenarortay olduğu için aynı zamanda yüksekliktir. Bu durumda  dik üçgeninde  olur. Aynı zamanda   olduğu için  dir. .
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 nin orta noktası ,  nin orta noktası  olsun.  olduğu için .
Benzer şekilde  ve  olur. Bu durumda  üçgeni ile  üçgeni eştir. O zaman bu iki üçgenin çevrel yarıçapları da eşittir. 

[image: ]
 üçgeninin çevrel merkezi  olsun.  ve  olduğu için  dur. Ayrıca,  olduğu için  bir paralelkenardır. Bu durumda,  olur.

 olduğu için Pisagordan .
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 noktalarının geometrik yeri,  olduğu için  noktalarından geçen çemberdir (Apolonyus çemberi).  nin orta dikmesi,  yi bu çemberin merkezinde kesecektir. Bu geometrik yeri fark etmek, zaten soruyu çözmek demek.
[image: ]
[bookmark: _GoBack]Yine de Apolonyus’a çok takılmadan bir çözüm yapalım.
 nin dış açıortayı ile  doğrusu  de kesişsin. Dış açıortay teoreminden

 nin dış açıortayı ile  doğrusu  de kesişsin. Dış açıortay teoreminden

olacağı için  dir. 
İç açıortay ile dış açıortay arasında kalan açı olacağı için, .
Bu durumda,  çaplı çember  ve  noktasından geçer.  nin orta dikmesi,  yi çemberin merkezinde keser. Yani .
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