Problem. Uzunluklar: bilinen ortak P u¢lu [PA], [PB], [PC] i¢in ABC ii¢geninin ¢cevresi en
cok ve en az kacg olabilir?

Coziim (Nikolaos Dergiades): ABC liggeni x = PA,
v = PB ve z = PC olmak {izere ¢izilebilecek en biiyiik
cevreli iiggen olsun. P, B ve C noktalarinin sabit
oldugu diistiniiliirse, 4 noktasi, P merkezli x yaricapl
bir ¢ember lizerinde hareket eder. 4’dan gecen B ve C
odakli elips, bu ¢emberi baska bir noktada daha keser.
Bu noktaya A4’ diyelim. Diger yandan elipsin disinda
ama ¢ember lizerinde baska noktalar da goriiliir ki (4"’
gibi) hem P’ye olan uzakliklar1 x, hem de iiggenin
cevresini daha biiylik yapiyor. Elipsin iizerindeki her noktanin odaklara yani B’ye ve C’ye
olan uzakliklar1 toplami sabittir ya, 4°’ noktast elipsin disinda diye yani. Bu durum bize
maksimum c¢evreli tiggenin ne ABC ne de 4’BC oldugunu soyler. Cilinkii 4°’BC ii¢geninin
cevresi her ikisinden de daha biiyiik. Iste bu yiizden elips ile cember birbirlerine teget olmali
ve gergek A noktasi da bu teget degme noktasi olmalidir. Simdi seklimizi tekrar ¢izelim.

Ortak teget dogrusuna yan
sekilde gosterildigi tizere KL
dersek; KL tegeti lizerindeki
her § noktast i¢in SB + SC >
AB + AC olur. Bu ise 4
noktasinin  B’den  C’ye
KL’ye  ugramak  iizere
gidilebilecek yollardan en
kisa olaninmn 4B + AC
oldugunu anlatir. Dogrunun
analitigi dersinden hatirlarsiniz; 4 bu yolu en kisa yapan nokta ise m(KAB) = m(LAC)
olmalidir. Ayn1 zamanda P4 | KL oldugundan m(BAP) = m(CAP) olur. Benzer sekilde
islemler yaparak m(CBP) = m(ABP) ve m(ACP) = m(BCP) esitliklerine de ulasabiliriz. O
halde maksimum c¢evreli ABC liggeni i¢in P noktasi bu 4BC ii¢geninin iccember merkezi
olmalidir.

Bu kanit ¢ok anlasilir ve sade goriinse de maksimum yapan noktanin varligi kanitlanmadan
faraziyeler lizerine kuruldugundan zayif kalmaktadir. Bu verilerle bu ABC iiggeninin cetvel ve
pergel yardimiyla ¢izilebilmesi de miimkiin degildir. Zira ABC {iggeninin i¢cember yaricapi
olan r degeri, r’ye gore 3.dereceden olan 2r'xyz + (x%)° 7 2

+ )72+ A - B =0
denkleminin pozitif kokiidiir. Bu yiizden » bu verilerle ¢izilemez. Fakat y = z gibi bir esitlik
verilseydi ¢izimleri yapmak miimkiin olurdu.

Isin bundan sonras1 kolay. » hesaplandiktan sonra ABC ii¢cgeninin ac1 dlciileri (Sl¢ii olmasa
da trigonometrik degerleri) bulunabilecegi gibi kolaylikla kenarlari da hesaplanarak
maksimum ¢evreye erisilebilir.



