{1,2,3,4,5,6,7,8,9, 10} kiimesinin dort tane ardisik tam say1 igermeyen kag alt kiimesi vardir?

a) 596 b) 648 c) 679 d) 773 e) 812
Coziim:
Problemi n elemanli bir kiime i¢in ¢ozelim. A = {1, 2, 3, ..., n} olsun. A kiimesinden ardisik dort

tane tamsay1 igermeyen bir S alt kiimesi aldigimizi diisiinelim. An, n elemanl bir kiimenin ardigik
dort tane tamsayi icermeyen alt kiimelerinin sayisi olsun. Alabilecegimiz alt kiimeleri dort guruba
ayirabiliriz.

1.Gurup: Eger n ,n-1 ve n-2, S alt kiimesinin elemanlar1 ise S alt kiimesi verilen sart geregin - 3
elemanini igermez. Boylelikle yazabilecegimiz alt kiimelerin sayis1 A4 tiir. Yani n — 4 tane
elemani olan kiimenin dort tane ardisik say1 icermeyen alt kiime sayis1 kadardir.

2.Gurup: Eger n ve n-1 elemanlar1 S alt kiimesinin elemani fakat n — 2 elemani degil ise, ardigik
dort tamsayi1 icermeyen A, 3 tane alt kiime tanimlayabiliriz.

3.Gurup: Eger n eleman: S alt kiimesinin eleman1 fakat n — 1 eleman1 S alt kiimesinin eleman
degil ise bulabilecegimiz alt kiime sayis1 A,.; olacaktir. (kullanabilecegimiz n-2 eleman kaldig:

igin)

4.Gurup: Son olarak, eger dort tane ardisik tamsay1 igermeyen S alt kiimesi n elemanini igermiyor
ise yazabilecegimiz alt kiimelerin sayis1 An-10larak bulunur.

Yazabilecegimiz biitiin alt kiimeler bu doért guruptan mutlaka birinin igerisindedir ve bir alt kiime
birden fazla gurubun igerisinde yer alamaz.

Boylelikle n elemanli bir kiime i¢in ardisik dort tane tamsay1 igermeyen alt kiimelerin sayisi
An=An-1+An-2+ An-3+ An-4

indirgemeli dizisi olarak belirlenir ve baslangi¢ degerlerinin

Ao=1, (sadece O sart1 saglar.)

A1=2, (D ve {1} sart1 saglar.)

A2=4,(3,{1},{2} ve{1,2} kiimeleri verilen sart1 saglar.)

A3= 8, (3 elemanli kiimenin tiim alt kiimeleri verilen sart1 saglayacaktir.)

oldugu gortliir

Soruda Ao degeri isteniyor.

Bu indirgemeli dizinin terimleri, 1, 2, 4, 8, 15, 29, 56, 108, 208, 401, 773 olarak gider.

Sonug olarak soruda istenen Ajg = 773 olarak hesaplanir.

Not: Bu problemin ¢oziimiindeki fikir, n elemanli kiimenin ardisik k tane tamsay1 icermeyen
alt kiimelerinin sayisinin bulunmasi i¢in de uygulanabilir.



