Language: Turkish

Am Day: 1

sterdam

18 Temmuz 2011 Pazartesi

Soru 1. Dort farkh pozitif tam sayidan olugan bir A = {ay, as, as, as} kiimesi i¢in, a; + az +az +ay
toplamin sy ile gosteriyoruz. 1 < i < j < 4 olmak fizere, a; + a; nin s4 y1 boldigi (¢, j) ikililerinin
sayisini da n 4 ile gosterelim. Dort farkh pozitif tam sayidan olugsan ve ny nin alabilecegi en biiyiik
degeri almasini saglayan tiim A kiimelerini bulunuz.

Soru 2. & diizlemde en az iki noktadan olugan sonlu bir kiime olsun. & nin herhangi ii¢ noktasinin
dogrudas olmadigim varsayalim. Bir yeldegirmeni, S ye ait tek bir P noktasindan gecen bir £ dogrusu
ile baglayan bir stiregtir. Bu dogru, dénme merkezi P olmak iizere, S nin bagka bir noktasindan daha
gectigi ilk ana kadar saat yoniinde doniiyor. Bu ikinci noktaya () dersek, bundan sonra dogru, yeni
dénme merkezi @ olmak tizere, tekrar S nin bagka bir noktasindan daha gectigi ilk ana kadar saat
yoniinde dénmeyi siirdiiriiyor. Bu siire¢ sonsuza kadar devam ediyor.

Olugan yeldegirmenin S nin her noktasini sonsuz kez donme merkezi olarak kullanmasini saglayacak
bigimde, & ye ait bir P noktas1 ve P den gegen bir £ dogrusu segebilecegimizi gdsteriniz.

Soru 3. Gergel sayilar kiimesinden kendisine taniml bir f : R — R fonksiyonu, tiim z, y gercel
sayilari igin,

flz+y) <yfle)+ f(f(2))

kogulunu saghyor. Her x < 0 i¢in, f(z) = 0 oldugunu kanitlayiniz.
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Soru 4. n > 0 bir tam say1 olsun. Iki kefeli bir terazimiz ve agirhklari 20, 2%, ...,2"! olan
n tane agirligimiz var. Bu agirliklar1 n hamlede birer birer ve hicbir agamada sag kefe sol kefeden
daha agir olmayacak bigimde teraziye yerlestirmemiz gerekiyor. Tiim agirliklar teraziye konulana
kadar her hamlede, teraziye heniiz konulmamig agirhiklardan birini secerek bunu sol veya sag kefeye
yerlestiriyoruz. Bu hamleler dizisini kag farkl bigimde yapabilecegimizi belirleyiniz.

Soru 5. Z tam sayilar kiimesini ve Z* pozitif tam sayilar kiimesini gostermek iizere, f : Z — Z*
bir fonksiyon olsun. Tim m, n tam sayilar igin, f(m) — f(n) farkiun f(m — n) ile bsliindigiini
varsayalim. f(m) < f(n) kogulunu saglayan tiim m, n tam sayilar1 igin, f(n) sayismm f(m) ile
boliindiigiinii kanitlayiniz.

Soru 6. ABC, gevrel cemberi I olan dar agili bir {iggen olsun. ¢, I" ya teget olan bir dogru ve ¢ nin
BC, CA ve AB dogrularima gore yansitilmasiyla elde edilen dogrular da sirasiyla, ¢,, ¢, ve £. olsun.
Ly, Ly ve [, dogrularinin belirledigi iiggenin gevrel gemberinin I' gemberine teget oldugunu gosteriniz.
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