XVI. ULUSAL ANTALYA MATEMATIK
OLIMPIYATI
IKINCI ASAMA SINAV SORULARI

LISE 2-3 |“Mas20ll | [ JSE 2-3

1. m ve n pozitif tam sayilar olmak iizere, asal p = 3k + 2 sayisi, (m + n)? — mn sayisin
boliiyorsa, m ve n sayilarin1 da boler; kanitlayiniz.

2. Diizlem iizerinde bir O noktasindan ¢ikan ii¢ farkh OX, OY ve OZ iginlan veriliyor.
(Herhangi iki 1g1n arasindaki ag1 180° den kiiciiktiir). A € OX, B € OY ve C € OZ noktalarim
alahm ve OAB, OBC, OAC iiggenlerini olugturalim. Bu iiggenlerin ¢evre uzunluklarinin 2’ye
esit olmasii saglayan tek bir {A, B, C'} nokta iigliisiiniin varhgimi gosteriniz.

3. a, b, c pozitif sayilar1 a + b + ¢ = 3 egitligini saglasin. O halde,

Va+ Vb + /e N S
ab + bc + ca 14+2Vab 14+2Vbe 14 2y/ca

ifadesinin en kiiciik degerinin 2 oldugunu gosteriniz.

4. (a,) dizisi, terimleri pozitif tam sayilar olan bir aritmetik dizi olsun. Her n i¢in p, ile, a,
a
sayisimin en biiyiik asal ¢arpanimi gosterelim. (—) dizisinin sinirsiz oldugunu gosteriniz.

Not : Eger her n € N igin, x,, < M saglanacak sekilde M > 0 sabiti varsa, pozitif (x,,) dizisi
sinirhdir. Boyle M > 0 sabiti bulunamazsa, dizi sinirsizdir.

5. ABC dar acgih iicgeninde H diklik merkezi, O
cevrel gemberin merkezidir. [AH]'nin orta dikmesi [AB]
ve [AC]yi, swrasiyla, D ve E’de kesiyor. Buna gore,
ADE = BDO oldugunu gosteriniz.

NOT : i) Size asil ¢oziimlerin olacagr 5 kagit ve karala-
malar1 yapacaginiz 5 kagit verilmistir. Karalamalar sizde
kalacaktir. Liitfen, asil ¢oziimii yapacaginiz kagitlarin iize-
rine adiniz1 ve soyadinizi yaziniz.

ii) Asil ¢oziimlerinizi anlagilir ve agiklayici bir bigimde
yaziniz. Bir kagitta, 1’den fazla ¢oziim yapmayiniz.

iii) Sinav siiresi 3.5 saattir.
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