Erdds-Mordel Teoreminin Farkli Bir Ispati
Hajoo Lee

Teorem:

Verilen bir ABC iiggeninin i¢inden alman bir O noktasindan ii¢genin kenarlarina inilen
dikmeler OD,OE ve OF olsun.Bu durumda (OA+OB+0C)>2(OD+0OE+OF) dir.
Esitlik ancak ve ancak ABC iiggeninin eskenar olmasi halinde gerceklesir.
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(Sekil 1.)

Bu teorem 1935 yilinda Paul Erdds tarafindan tahmin edilmis ve ilk olarak aymi y1l igerisinde
Louis Mordell tarafindan ispatlanmistir. Teoremin bir¢ok kanit1 bulunmakla birlikte bu
yazinin amact Ptolemy teoremini kullanarak elementer bir kanit sunmaktir.

Kamt:
BC nin FE dogrusu tizerindeki dik izdiisiimii HG olsun.(Sekil2. inceleyiniz.)

BC>HG=HF+FE+EQG esitsizligini elde ederiz. /BFH = ZAFE = ZAOE oldugundan

ABFH ve AAOE figgenleri benzer ve dolayisiyla HF = %.BF dir. Benzer sekilde

AEGC = AAFO olup EG = g—Z.CE dir. AFOE dortgeninde Ptolemy teoremini uygularsak;



AF.OF + AE.OF

OA. FE=AF. OE+AE. OF = FE= esitligini elde ederiz. Uste buldugumuz

OA
degerleri son buldugumuz esitlikle birlestirelim.
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Esitsizlikte her iki tarafi BC ye bolersek OA > B—C.OE + EOF ..(1) esitsizligini elde ederiz

Benzer islemleri diger kenarlar i¢in uygularsak;

oB>2C or+ B4 op .2 veocs> o+ B oE . 3)olur.
cA AB AB

CA
(1) ,(2) ve (3) esirsizliklerini taraf tarafa toplayalim.

OA+OB+OC > (% + g).OD + (ﬁ + E).OE + (A—C + B—C).OF
CA BA BC 4B BC AC

x ve y pozitif reel sayilar olmak tizere R AS) ozelliginden
y X

OA+OB+OC >2(OD+0OE+OF) esitsizligine ulagiriz.
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